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1 次の関数 f(z) と曲線 C に対し, 複素積分
∫

C
f(z) dz を

求めなさい.

(1) f(z) = z + 2, C : z(t) = t+ t2i, 0 ! t ! 1

(2) f(z) = z − z̄, C : z(t) = t2 + ti, 0 ! t ! 1

(3) f(x+ yi) = x+ y2i, C : z(t) = t2− ti, −1 ! t ! 1

2 次の関数 f(z) = u(x, y) + v(x, y) i が正則か否か, 判定
しなさい. 正則であれば, 導関数 f ′(z) を求めなさい.

(1) f(z) = x(x2 − 3y2) + y(3x2 − y2) i

(2) f(z) = (x2 − y2 + 2xy) + (y2 − x2 − 2xy) i

3 関数 f(z) =
1

z + 1
を f(x+ yi) = u(x, y) + v(x, y) i と

表すとき, 実部 u(x, y) および虚部 v(x, y) を求めなさい.
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4 次の正則関数 f(z) に対し, 導関数を求めなさい.

(1) f(z) = (3z2 + iz − 1)3

(2) f(z) =
2

z + 1

5 z = 1 + i の 4乗根をすべて求めなさい.

6 次の複素数の (i) 実部と虚部, または (ii) 絶対値と偏角
のいずれかを求めなさい.

(1) z = 2(4 + 3i)− (9 + 4i)

(2) z = (7− 3i)(4 + 5i)

(3) z =
12 + 2i

1 + i

(4) z =
(
cos

π

12
+ i sin

π

12

)4
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